تمارين و مشكلات: 


التمرین 1 
ضع علامة ү‏ أمام کل جملة صحيحة و ХААХАД‏ أمام کل جملة خاطئة: 
1 - إذا كانت F‏ دالة أصلية لدالة ۶ على مجال I‏ 

فان کر هي الدالة المشتقة للدالة F‏ . 
2 - الدالة: جر5 - تبر хр‏ هي الدالة الأصلية الوحيدة 

للدالة: 5- хн 3х?‏ على 18. 
3 - كل دالة مستمرة على مجال يمكن تعيين دالتها الأصلية. 
4 - إذا كانت F‏ دالة أصلية لدالة f‏ فإن 7۶۶ دالة أصلية 

للدالة ۶ . 
5 - الدالة "7 هي دالة أصلية للدالة Е"‏ 
6 - كل دالة مستمرة على مجال 1 تقبل دالة أصلية وحيدة 

تنعدم عند عدد بير من 1 . 
7 - الدالة ع2 مذو جاجر هي الدالة الأصلية للدالة 

00521 جا پر على R‏ . 

1 1 


8 - الدالة 7 х‏ دالة أصلية للدالة — جاعر على R‏ . 


x 
الدالة الأصلية لدالة كثير حدود هي دالة كثير حدود.‎ - 9 
. ۶ الدالة: كر هي إحدى الدوال الأصلية للدالة‎ 10 
مزه +عر ٥مم جاجر هي الدالة الأصلية‎ x الدالة:‎ 11 


. хі ѕіп x—cos x. للدالة:‎ 


12 إذا كانتا و G‏ دالتان أصليتان لنفس الدالة ۶ على مجال I‏ 

فإنه من أجل كل عدد x‏ من x)= k Л‏ )ج x)—‏ )ہار .ke R‏ 
хє» Dip 13‏ لا تقبل دوال أصلية على المجال |10:4«0 
x‏ 


14 توجد دالة كثير حدود إحدى دوالها الأصلية هي نفسها. 


15 الدالة x°‏ جاعر هي الدالة الأصلية التي تنعدم عند0 


للدالة хэ 3x‏ 
6 - إذا كانت کر دالة مستمرة على مجال 1 فهي تقبل دالة أصلية 
وحيدة على هذا المجال . 


17 كل دالة معرفة على مجال I‏ تقبل دالة أصلية على 1. 
8- كل دالة قابلة للاشتقاق على المجال [а; b]‏ تقبل دوال أصلية 
على [2:6] . 
o Р‏ 
9 - الدوال الأصلية للدالة )1+ # )جار هي الدوال 
keR < хө 1)2 +1), +£‏ 
3 


20 الدوال الأصلية للدالة : کرو х У‏ هي الدوال : 
1-0 
СҮН» 28‏ 
К‏ + و ا 


0 1+ 


التمرین 2 
عين الدوال الأصلية للدالة ‏ في كل مما يلي معينا مجال الدراسة : 


1) £(x)=2x-1 2) (х)-х-4х-3 
3) 7) جس وب‎ 4) (х)-х-х 
1 1 
5( (5)- 9 6( (5)--5--3 
(= = 8( (х) = كسب‎ 
9) f( x)= cos? x— sin? x 10) )م‎ 825 
3 التمرین‎ 


عين الدوال الأصلية للدالة ‏ في كل مما يلي معينا مجال الدراسة 
2)/(x)=(x+1)(X+2x-1‏ | (1۱+ض) - D2)‏ 


)42724 20 پ7 


x 


5) х) = ет 6) (х)- Е. 


+ 
)مج‎ зон كسم‎ 8) f(x) =cos2x—sin3 x 


9) f(x) = sin x.cos° х 10) ۶) х) = cos2 x.sin 2 x 


التمرين4 
ок‏ الدالة الأصلية F‏ للدالة ‏ على المجال 1 التي تحقق Е(0)-0‏ 


Н في كل حالة مما يلي‎ 
. x x _ 1 
1) f(x) = sim + 052 یس ہے‎ sx) 
1-۴ I= [-1:+ | 
3) (х)- І : 4) #(х)= х"-1 : ور‎ N 
(х-2) 
I= مہ۔[‎ -2[ I= 
1 1 
5) 4х) = ال حوس‎ эн +1) 
1 24) I=]-1;re| 
1 1 


(х) = ір х.соѕ"х 8) f(x)= + + P 5‏ (7 
I= |-0;-2[‏ ور <« І=К‏ 
التمرين 5 
نعتبر الدالة گر حيث : f(x)=sin'x‏ 
1( عين الدوال F ААЛ‏ للدالة کر . 
2( استنتج الدالة الأصلية J‏ للدالة f‏ و التي تأخذ القيمة 2 من 
أجل x=0‏ 


бер а 
فر ا ا قا‎ 
-Х-3х 
e 
. ۶ عين ,2 مجموعة التعريف للدالة‎ )1 
юм, من‎ х بين أنه من أجل كل عدد‎ (2 


f(x) 


٤ے f(x) = ах+‏ 
(х-1)‏ 
حيث 2 و b‏ وء أعداد حقيقية يطلب تعيينها. 
3( عين الدوال الأصلية F‏ للدالة ‏ على ]ہ+:ا[. 
4( استنتج الدالة الأصلية Н‏ التي تنعدم عند Х-2‏ 
للدالة کر على ]مه+:1[. 
Тер у‏ 
1( ادرس تغيرات الدالة g‏ حيث: 2(х)-43-2х‏ 
2( نعتبر الدالة ۶ حيث: 
у)У3-2х‏ +ع 6 + (x)= (ax‏ عين الأعداد الحقيقية а‏ 
و 8و بحيث تكون f‏ :31 أصلية للدالة بم على المجال 


р 


3( أنشئ التمثيل البياني للدالة ‏ ۔ 


التمرين8 
نعتبر الدالة х: f‏ ٭صتہ +ع f(x) = sin‏ 
1 ) احسب Г(х)‏ و (х)‏ 
2 ) بين أنه يوجد عددان حقيقيان © و 8 بحيث من أجل كل عدد 
حقيقي x‏ فإن : × هذه - (х)‏ به + (ع ) "1 
3( استنتج الدوال الأصلية ۶ РАШ‏ على R‏ 
4 ) استنتج الدالة الأصلية HP‏ للدالة f‏ بحيث : )2( 
التمرين9. 
f‏ دالة فردية و مستمرة على 18. F‏ دالة أصلية للدالة ۶ر على R‏ 
G‏ دالة معرفة على R.‏ كما يلي: С(х)-Е(х)-Е(-х)‏ 
بين أن G‏ دالة ثابتة على .Ё‏ 
1 10. 
کر دالة معرفة ى 0 ا = 
C)‏ ( تمثيلها البياني . 
1 - ادرس تغيرات الدالة ۶ R k‏ 
2 - بین أن Ја (C)‏ مستقيما مقاربا. 
3 لتكن F‏ الدالة الأصلية للدالة کر على ]ه+;0[و التي تنعدم 
عند 0 . بين أن F‏ موجودة. 
4 - استنتج اتجاه تغير الدالة F‏ . 
5 نعرف على К,‏ الدالتان H‏ و K‏ كما يلي.: 


Н(х)-Е(х)-х »К(5)-Е(3)-2х 

- ادرس اتجاه تغير الدالتان Н‏ و K‏ على -К,‏ 

- استنتج أنه من أجل كل х зе‏ حيث 0 <۴ 
x : cB‏ >( ) م کیرش 


. lim F (x) استنتج‎ - 

6 - استنتج أن المعادلة Р(х)=л‏ تقبل حلا وحيدا © في ,12 . 
бий‏ أذ كم 

التمرين11 

نعتبر المعادلة التفاضلية : )( هد | у-‏ 

(х- 1) 

- عين حلا للمعادلة التفاضلية )1( 

- استنتج الحل الذي ينعدم من أجل x=0‏ . 

- ادرس تغيرات الدالة ٠٠۶‏ 

- ادرس الفروع اللانهائية والمستقيمات المقاربة للمنحنى (С)‏ 
الممثل لتغيرات الدالة ۶ . 

. f(—-2), Г(0), )2(, £(1) : بعد حساب‎ (C) أنشئ‎ - 


التمرين12. 
عين الحل الذي يأخذ القيمة 1 من أجل 2 =× للمعادلة التفاضلية: 
2+1 ; 

шинийн 

- بوضع: у= f(x)‏ . ادرس اتجاه تغير الدالة کر . 

- ادرس الفروع اللانهائية والمستقيمات المقاربة للمنحنى (С)‏ الممثل 
لتغيرات ۶ . 

- احسب کل Р(-5), £(-4), Ё(-2), £(3), Г(2), £(0) зов‏ 
أعطي القيم مدورة إلى 4107 أنشئ (С)‏ 


х | )4 x | (3 x | (2 "| (1 
x | 8 x | (7 x | (6 إ۷‎ (5 
اله‎ 0٦ (11 [х1 (10 || (9 
х |(16 رھ ار‎ x | (13 
Ч | (20 х | (19 [NV (18 |> (17 


تعيين الدوال الأصلية : 

Г,-Ё с:аму, f(x)=2x-1 : لدينا‎ )1 
Е(х)= عا جع تر‎ ,keR 

D. =R ومنه:‎ Її(х)-х-4х-3 : لدينا‎ 2 
F(x)= مرو‎ +3x+k ,КєЄєК 

,-ЮЁ:ам, f(x)=-3X+5X'-4 : لدينا‎ 3 

Е(э)--25433-4х448 : keR 
Р,-Ё сам, (х)-х-х  : لدينا‎ )4 


الدالة ۶ مستمرة على كل من المجالين оо:0|‏ 5 ]ہ+ :0| و عليه 


تقبل دوال أصلية کر على كل منهما معرفة بالعبارة: 
7م + .F(x)=‏ 
6) لدينا : 5--5--)1(5 ,-ЮЁ!:аАм,‏ 
الدالة ‏ هي مجموع دالتين ناطقتين فهي مستمرة على مجموعة 
التعريف و عليه فهي دوال أصلية على كل من المجالين : 
]0:0*-[ أو ]0+ :0[ معرفة بالعبارة : 

,КкєЁ‏ جرب + - م)م 


7( لدينا : f(x)=—‏ و منه : 72-0 


الدالة کر هي مقلوب دالة صماء مستمرة و عليه فهي مستمرة على 
و منه تقبل دوال أصلية F‏ حيث : 

Е(х)-2/х-К ; keR 
2, = [15+] : س = )م و منه‎ (8 
الدالة ۶ مستمرة لأنها مقلوب مركب دالتين مستمرتين و عليه تقبل‎ 
Е(х)-2/х-14Ё : КЕЕ : حيث‎ F دوال أصلية‎ 
D,=R ومنه:‎ Ё(х)-сов x-sin х (9 
F و عليه تقبل دوال أصلية‎ R مستمرة على‎  ةلادلا‎ 
Р(х) = соѕ2х و لدينا:‎ 


F(x)= sin 2x+ 4 ; KR : 45 
sin 2x 
ا تید‎ 
D,= {xe R:cos x= 0} : ومنه‎ 


إذن: 218 ; kz‏ + جع 
Л 7 Л 5‏ 
ى : ,ь-1-443л:-4-4(Е-41)-4 ,KeR‏ 


و عليه f‏ مستمرة على О,‏ لأنها حاصل قسمة مركب دوال مثلية 
ММ хумс 26,‏ دوال أصلية Е‏ 


25111 5.005 х 2513 x -84ШХ 
f = = ш-4. : لدينا‎ 
(х) .соѕ? х .соѕ2 х [cos х аж 
Е(х)--2х ومنه: عرد و‎ 
COS x 
ثابت حقيقي.‎ k حيث‎ F(x)= +k : إذن‎ 


COS X 


تعيين الدوال الأصلية للدالة ‏ في كل مما يلي : 
f(x)=*#(# +1) і‏ و р,-Ё‏ 
١‏ 2 1 
و منه : )1+ )3¥ (x)=‏ 


Е(х)=тх1(х +1) +k ; 7 إذن:‎ 


أي : 


2 لدينا : 


: ААА و‎ 


إذن : 


أي : 


D,=R + 2) (х)-(х«1 (Х-2х-1| 


f(x)= 2(2х4 2)) +2х-1)' 


+2x-1) +k ; keR‏ ص )م ع« - )م 
.F(x)= (2 +2x-1) +k : keR‏ 
26 
i x)= 5‏ ۷ = 
f(x) (241‏ 7 
=x 2x‏ 
)2+1( 2 
1 7 
Е( 527 1 ; КєК‏ 
2 
اس کے ری یھ ڑج رج 
-2х+4)‏ 2( 0 1 
А)! 2х-2 ۱‏ 
[x -2x+4)‏ 2 
Е(х)=2х—, = 2275 ; keR‏ 
-2Х‏ 
х‏ 
D=R + Я х)=‏ 
7 و 
4х‏ 1 


(а) = хүж + 1+7 : 7 сс 
х 


(8-1) 


2Х 
f[ x)= : نه‎ 
(5) ха ` 
. ع + 1- شرل - (ع)م‎ ; КЄК : إذن‎ 


Р, = ؛ إم+:1-[لا]1-:6-[‎ f(x)= 


D,=R ؛‎ Дх) = соѕ2х- sin3x : لدينا‎ (8 


Е(х)= gin 2 f c03 ++ k ; КЄК : إذن‎ 
2 3 


D,=R + f(x)=sinx.cof х : لدينا‎ (9 


F(x)= cos x+ k ER : إذن‎ 


р,-К. f(x) = 0052 12.5182 : لدينا‎ )0 
f(x)= х2 sin2 x.cos2 x وامنه:‎ 
(х) - و عليه : 4ہ"‎ 


F(x)= 1х1 +برھووں‎ k : إذن‎ 


Е(х) = — eos4x+ k 5 Кє К : أي‎ 


تعيين الدوال الأصلية : 


Ї- 6 f(x) = sin + cos : لدينا‎ )1 
2 2 
(4-1 СО8-- + : sin” + À : إذن‎ 
1 ЦУ 2 | 
2 2 


أي : À‏ + دسل 2 + همه 2- = g(x)‏ 
с‏ : 0-)8(0 ومنه : 2+0+2-0 أي: 1-2 
إذن: 2 8(5)--2со8--425й‏ . 


2 لدينا : Ё-11:55| + Fx)‏ 
зэ‏ کل دوہ ]سنن[ 
1 

flx)=2x——— 

(5) “2/х-1 
2(х)= 2/х+1+4 : إذن‎ 
4--2::4 2+4=0 сам, لكن : 0-(0)يم‎ 
-84(х)-24х41-2 : о 


ا جرهم + i2‏ 


آ۷ مه 


و منه: 0 -44-- أى иж‏ 
1- 

“80 2(х- 

1-8 + Ї(х)-х"-1 


+1 
ERÎ 77 : 
n 


+1 


2-0 : ومنه: 2-0 +0-0 أي‎ 8(0)-0: 
ا پر‎ 
۱ ہد‎ _ 
Фи: “sm _ М 
ا ا‎ | ۴) (= 
g(x) = tan x+ À 
А=0 ومنه: 22-0 +4220 أي:‎ 2(0)=0 : 
. а(х) - tan x 
I=]-1;+o[ 8 21 
(х-1) 


ف 


1 
8(х)= = + Хх + ہج‎ +4 


2(0)=0 : 


1 


ومنه: 1+4=0 أي : [--7 


رے ابو 


1+ ر 


I=R Р(х) = sin х.соѕ" x 
1) х) --6Їх (- sin x)( cos x) 


2(х)- 28 co х-Ё : إذن‎ 


لكن: 0-)2(0 ومنه: 0 جع كت 1 k=‏ 
ئن  :‏ ا +× موه ل د )ع 
8( لدينا та)‏ مم ؛ ]2- I=];‏ 
ӨЙ 5‏ ب = 

لکن: 0 -(0)م و منه: وبڈ 4 k=‏ 
8 :3 يم 


2042 (2+ه)2‎ 8 
: f تعيين الدوال الأصلية للدالة‎ - 1 
віт x= sin x.si x= sin Х(1-со8 x) : لدينا‎ 
1 х) = sinx—sinx co x : وعليه‎ 


g(x) =—cos x+ тов x+ 2 : إذن‎ 


B(x) = —cos x+ Leos? x+ £ : استنتاج ۸ حيث‎ — 2 
3 


2 а لود‎ 
3 


مع : ÀA(0)=2‏ ومنه: 0م + +1- أي: k=‏ 


H(4)=-cos x+ оов +2 ادن‎ 


1 مجموعة التعريف : D,=R-(1)‏ 


: a,b,c تعيين‎ - 2 
(ax+ 9) 2-2 +(1+ع‎ © 


70 (х-1) 
_ ах - 2ах +ах+ bx - 2bx+ b+ c 
150 
ах +(-2а+ b) خر‎ +) 2+ 26( х+ b+ c 
3-3) 
{ а= 4 
,98 ь -2a+b=0 
5 & а-25-- ? 
с-- 
5-0-0 
2 
ks Q و‎ 
: g تعيين الدوال الأصلية‎ - 3 
2 
لسك يجبي دوع )م‎ 
(х) Ы (х-1) 


و منه : کٹ د (+)ی ؛ R‏ . 
4- استنتاج الدالة الأصلية Л‏ حيث : 0= (2)ط 


لدينا : +2 + = )م 
سن 


ومنه: 244-2-4-)4(2 أي: 4-8-)4(2 
إذن: 4+8=0 ومنه: 8--4 
ان 2-8 +2 а)‏ 

3 Р 
انها ديم‎ : g دراسة تغیرات‎ -1 
z()==-——=— 
21/3 - 21 3-2х 


3 
و منه: 0< (х)‏ 2 و عليهيم متناقصة تماما على المجال اوس 
-ОО‏ 


3 
2 2 


7 +оо бооно? | 
0 


га, В,у : Ou -2‏ 
f‏ دالة أصلية للدالة بم تكافئ : р(х)‏ - ()/ و لدينا : 


Г(х)-(2ах- 8)43-2х- (ах + 6 x+ у)х 


-2 
2-/3-2 х 
-(2а4х-,8)у3-2х-(ах +Вх+у) 322 


(20х+ 8)(3-2х) 3-2х-(а х + 68 +ع‎ y) 3-2x 


3-2х‏ کے 
(ба x-Aa ° + 38-28 х-ах-Вх-у)‏ 221 1 
2x‏ 15- 


= х ах + ) (60-38) х+38- -у | 


تكون f‏ دالة أصلية للدالة ع إذا و فقط 15 كان : 


-5ах -(ба-38) 2+3/8-7 _ 7 


3-2х 
-5 ين‎ х" 4(ба-38)х-38-у-3-2х : و عليه‎ 
а-0 
3 -5@ = 0 
s و عليه‎ ба-38--2 ЗАА و‎ 
3 38-у-3 


3 - إنشاء بيان بم : 


: Г(х) و‎ Г(х) حساب‎ (1 
Р(х) = соѕ х+ 3сов хаш х : لدينا‎ 
f (x) = وہ‎ х(3 + sin 3 : 43а و‎ 
Г (х) = -sin х(3 + sin? x) + cos x(2cos xsin x) 
f" (x)= sin х|-3 — sin” x+ 2cos? 3 
1" ) نه + (ع‎ (х) = 6 هذه‎ ×: 8£ за نبین وجود‎ 2 
-38ш x-sin° x+ 2sin 0057 x+ asin x+ asin x= Вѕіп x 
(0-3)вш x-sin° x+ 2sin x[ 1-sin2 x) x asin x= صلہق‎ x 
(a-3)sin x-sin° x+ 2sin x-2sin° x+ asin” x-B sin x= 0 
(a- 8B-1)sin x+ (a-3)2sin x=0 
ad = З : а-3-0 
s. да Wa 
Р(х) + 3 (х) = sin × إذن:‎ 
: للدالة کر‎ F إيجاد الدوال الأصلية‎ (3 
г(5)-3(- Р(х) + 210 х) : مما سبق‎ 


Р(х) =1(- (я) -2сох)+ £ , KER : وعليه‎ 


Е(х)- (os х.(3 + sin? х)- 2008 х)» тагт: 


Е(х)- (os x + cos x.sinُ 3 + أي : ع‎ 


4) تعيين الدالة الأصلية H‏ حيث : 0060 


н(х) = + (cos x+ cos xsin? x)+ £ : لدينا‎ 
B| Е. cos + وو‎ sin? & |, £ : ومنه‎ 
2 3 2 2 2 
л 


(x)= yoos x(1+ sin” x)+ 1 : وعليه‎ 

نبين أن G‏ دالة ثابتة على R‏ : 
С(х)-Е(х)-Е(-х):1н‏ 

و لدينا Р‏ دالة أصلية للدالة f‏ و منه Е(х)- f(x):‏ 
و بما أن f‏ فردية فان : Г(-х)- f(x)‏ 


1 - دراسة تغيرات f‏ على , :R‏ 


لدينا : ا و Шт‏ ومنه: lim f(x)=1‏ 


x— 0 x 
ایم‎ 721: 
(x + х+1) 
ر‎ “аш. Z تع‎ 
(x + х+1) 
شر‎ 
(x + х+1) 
x 0 1 +оо 
Г(х) Е: 0 + 
]0:1[ متزايدة تماما على |مه+:1] و متناقصة تماما على‎ f و منه‎ 
: جدول التغيرات‎ 
x |0 1 +оо 
f(x) : 0 + 
1 1 
3 


2- نبين أن C)‏ ( يقبل مستقيم مقارب : 
بما أن : Jim f(x)=1‏ فإن y=1‏ معادلة مستقيم مقارب. 


3- نبين أن F‏ موجودة وبما أنها دالة ناطقة فهي مستمرة على 
مجموعة تعريفها وعليه فهي مستمرة على К,‏ و منه۴ تقبل 
دالة أصلية F‏ و هذه الدالة وحيدة لأنها تأخذ القيمة 0 عند 0. 

4- استنتاج تغير الدالة F‏ : 

1 ز 
ہے = 
сав‏ 1ک( کت وعليه: Р(я)>0‏ 


Е(х)- f(x) : لدينا‎ 


ومنه F‏ متز ایدۃ تماما على ]ہ+:0]. 
5- دراسة اتجاه تغير JH‏ : 
ك7 2 2 А Я‏ !2 
Н(5)-Р(5)-1- 8-4 1‏ لکن 7 f(x)>‏ 
Нах, H'(x)20 Ах,‏ متزايدة تماما على К,‏ 
- دراسة اتجاه تغير ع[ : 
K'(x)=F'(x)—-1= f(x)-1‏ ؛ f(x)<1‏ 
К(х)50‏ و عليه K‏ متناقصة تماما على К,‏ 
- استتتاج أن: х=  )( > x‏ = 
لدينا: )7 ولدينا: f(x)<1‏ 
و منه: F(x)< x‏ إذن: F(x)< x‏ دع - 
- استنتاج النهاية: 


lim Р(х) - +o : و عليه‎ Jm эс Im х= +оо لدينا:‎ 


وم جعي 3 хэс‏ ومدجور 


:R , تقبل حلا وحيدا © في‎ F(x)= z استنتاج أن المعادلة‎ =ó 
× € ®, مستمرة و متزايدة تماما على ,8 و بما أن‎ F الدالة‎ 
f(a)=zx بحيث‎ G فإن يوجد عدد وحید‎ 
Д. 22 4 خت‎ 


3 š 
шээх نبين ان‎ - 


(а) зл |27 : إذن‎ z <| F| ومنه : ہے وو‎ 


وعليه E‏ > ۾ > پر حسب نظرية التزايدات المنتهية. 


- حل المعادلة التفاضلية هو : 


x 1 
ت‎ 3 АЄХ 

- تعيين الحل f‏ حيث f(0)=0‏ : 
لدينا : оС РИ‏ وبما أن : Г(0)-0‏ 
х-1 1‏ 3 
فإن : 1-4--0 ومنه : 4-1 

x 1 
шээг عليه ڑا‎ 
7 гаг” 4 


: f دراسة التغيرات للدالة‎ - 
Р, = |-o;-1[ U ]م+:1-[‎ 


lim f( x)= 1 x 1 2 
хэ-о 3 +1 
مدع لم ورك اد‎ 
ممدجير ممدجير‎ 3 x+] 
Ша ()--8  #mf(3=+= 
1 
f'(x)= ٹر‎ + 
(а) (х+ 1) 


من أجل كل عدد x‏ من D,‏ لدينا: Г(х)»0‏ 
إذن f‏ متزايدة تماما على كل من المجالين: ]+:1-[ و ]1-:-[ 


x مه‎ -1 +оо 
Ë ( x) + + 
f( х) ` “л: +оо i“ /& ا‎ +оо 


- دراسة الفروع اللانهائية و المستقيمات المقاربة : 
لدينا أربعة فروع لانهائية و مستقيم مقارب معادلته : 1- =× 
f(x 2х. 1 1‏ . 
و im £) _ Шт —- +— =+ : ШЧ‏ 
p+ x кәнә 3 x( x+ 1) x‏ 
وعليه (С)‏ يقبل فرعا مكافئا باتجاه محور التراتيب عند +оо‏ 


وآخر عند 00 . 


اتمرين 12 
5 تعيين f‏ . 


2х+ 2 7 х+1 رفا‎ 


an‏ 7 ہہ "L‏ کے 
(2) 4 

2/4(5) 

ceR , у= | (х)єс-ЧХ +2x+8+c : وعليه‎ 
ceR , م +8 - + = )م‎ сн 

لکن : 1-)1(2 وعليه: -2(2)-8--с-1‏ )2( 
إذن : 4+с=1‏ أي: с--3‏ 


و عليه : 3- 8 +×2 + f(x)=VxX‏ 


وهي من الشكل : 


- دراسة تغیرات f‏ : 


]+ ;| = 
lim Р(х) = +о <‘ Jim Р(х) = +0‏ 
1 
ا 
үх +2х+8‏ 5 
إشارة المشتق : 
+оо‏ -1 تچ x‏ 
+ 0 5 7)۶ 
إذن الدالة متزايدة تماما على المجال ]0م+:1-] 
و متناقصة تماما على [1-:0-[. 
- جدول التغيرات : 
+оо‏ آچ 00— x‏ 
f(z) ч 0 рі‏ 


f(x) о | 


Ё(-1)--0,35 + 4(-1)-47-3 


- دراسة الفروع 326031 والمستقيمات المقاربة يوجد فرعان لانهائيان: 


2 
СЕ ЕЯ -1 
ни f)  رزوہ‎ х х) 3 


X— +o x X—+o x x 


x—+o x X x 
lim] f(x)- x]= فلت‎ +2х+8-3- х 
| Р +2×+8-)x+3( | ةا‎ +2x+8 +) ×+3( | 
lim 
Уу Ë X +2x+8+ x+ 3| 


(х +2х+ 8)-(x+ 3) 


x JX +2x+8+ دير‎ 3 


X +2×+ 8- х2 62-9 


2 8 
12.8. 
Ї 
ни f) _ lim х х) 2 
X— —00 Х ہج رر‎ x x 
-(1+2+8) 
: х х 3 
= [im - 
مک چا‎ Х Х 


ا 
X x‏ 
lim] f(x)+ x]= im X -2х48-3-х‏ 
ЇГ +2x+8-(x+3)| ÚX +2x+8+(-x+3)]|‏ 
Шт‏ 
цаг Ë X +2x+8+(-x+ 3|‏ 
Ё р +285 8)-(-х- 3)‏ 


шу (Х-02х-8-х-3 


. X. +2x+8— х2 +6x—9 
1111 


хэл? JX + 2 ع8 بير‎ 3 


на Û ے‎ Їл-,|1- 


X—— x X——O x 


А 8х-1 
= [т 
хо وت‎ y 8 -х-3 
48-1| 
= lim Е 


--4 
ХЭЛЖ, 4-4 + ×+ × 1+ 3 


ومنه: ус--х-4‏ هي معادلة مستقيم مقارب (Ма‏ عند مم-. 


الخيات: 
Ё(0)--0,17 сам» | 8(0)-48-3‏ 
Е(2)-416-3 >1‏ 

f(3)=1,80 , 4(3)-423-3 
Ё(-2)--017 , 4(-2)-48-3 


